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Ako vam treba jos zadataka javite nam se — mim-sraga@zg.htnet.hr ili www.mim-sraga.com
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2000./2001.g.

Mol ey 343 —(@43)" (a+1)'—(a+1)

jednak je
(@a+2) —(a+2) (a+3) —(as3) >
at3 poa c_a a3 . (at3)a
a+1 “a+l “a+2 “a+2 Coa+2

)4 . (a+1)3—(a+1)

3
2" (a+3) —(a+3)

(a+3)“.[(a+3)2_1] (a+1)- (a+1) 1] _ Kot
a+2) [ (a+2) -1] (a+3) {(a+3) ~1]  zagrace
(a+3)(a+D)|(a+1) -1
(a+3) (a+2) [(a+2) -1
(a+3)-(a+1)-(a+1-1)-(a+1+1)
(a+2)-(a+2-1)-(a+2+1)
(a+3)-(a+1)-a-(a+2)

(a+2)2 (a+1)-(a+3)

—~

a ALGEBARSKI IZRAZI

- (a+b)" = (a+b)-(a+b)=a’+2ab+b?

are (a+b)’" = (b+a)’

(a—b)* = (a—b)-(a—b) = a*—2ab+b?
(a-b)" = (b-a)’

(-a-b)’ = (a+b)
(a=b)-(a+b)=a’-b?
(a+b)’ =a®+3a’b+3ab’ +b°
(a-b)’ = a® - 3a’b+3ab’ - b°
a’-b* =(a-b)-(a’+ab+b?)
a’+b’ =(a+b)(a*—ab+b?)

(a+b+c)’ =a’+b?+c? +2ab+2ac+2bc
X+ px+q ={m+n= p}:(x+m)-(x+n)
m-n=gq

) m+n=>b )
ax" +bx+c = =ax +MmMx+nx+c=...

m-n=a-c

© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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M-2. Zakvadratnu funkciju f (X) = ax* +bx+¢ poznato je da vrijedi f (-2) =3, f (0) =1 i
f(2)=-3. Tadaf (1) iznosi:

A -1 B, -2
4 4

f(x)=ax*+bx+c
f(-2)=3 - f(x)=3

2

X=-2

Zaf(0)=1—> f(X)=1
xiO

za f(2)=-3 > f(x)-3
xiz

Sada rijeSimo sustav
4a-2b+c=3
4a+2b+c=-3

c=1

4a—-2b+1=3
+
4a+2b+1=-3

8a+2=0

8a=-2 /:8
2

a=-=-
8

a=-—
4

© M.IM.-SRAGA 1991./2004.

C. 2 D.

N | W

3
4

f(x) =ax’+bx+c
3=a-(-2) +b(=2)+c
3=4a-2b+c
f(x)=ax’+bx+c
1=a-0°+b-0+c
1=0+0+cC
c=1
f(x) =ax*+bx+c
-3=a-2’+b-2+c
-3 =4a+2b+c

1

4da-2b+1=3 a=-—
4

7 2

4-(—lj—2b:3—1
4

—-1-2b=2
-2b=2+1

—2bh=3 / (-2)
3

b=—>
2

f(x)=ax’+bx+c

Paje: f(1)= L 3213,
4 2 4 2

(1) = ~1-6+4 _ 3

4 4

03

el
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M-3. Zakoje realne brojeve X je v3x> + x> —2X realan broj?

A.XE[—I,O]U[%,OOJ B. x>-1 C. XE|:0,§:| D. xs% E. X€|:—l,§:|

Zbog korjena mora biti: 3% + X2 =2x>0
x(3x2+x—2)20
X
I (+4) I (--)
X0, 3X* +x-2>0 X <0, 3 +X-2<0
—li‘/12—4-3-(—2) 2
X, = X ==
’ 2-3 3
—-1++1+24
12 = X2:_1
6
14425
12 = 6 /
-1+5 4 2
1 6 6 3 3
6 6 3
)
%) 1% i
TN B
-1 02
2
X>0 XE[—oo,—l]u|:§,oo> xe[-1,0]
)
M
7 NN
-1 02

© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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2

M-4.  Akojef(x)=3x-1,g(x)=x"ih(x)= JX, onda vrijednost funkcije f o(goh) utocki 3 * iznosi:
A -1 B. 2 C. 1 D. 0 E. -2
f(x)=3x-1 , g(x)=x’ , h(x):\/;
fo(goh)=?

1 3

Uvedemo W:goh:\/F:(ﬁ)E:X2

Pa je sada:
3

fo(goh)=fow=3-x2-1

2 23 1
fo(geh) za3 :3-(3 3}—1:3-3“—1:3-5—1=1—1=o

WWW.mim-sraga.com

© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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1
M-5. Ako je 3*" = i 37 =/3, onda je izraz X + 2y jednak
27
A -2 B. -1 C. 0 D. 1 E. 2
32x+y — \/1_ 3_X+y = \/g
27 1
, 1 37 =32
3x+y: ] 1
¥ s
3
32x+y 3 2
2X+Yy =——
sustav:
3
2X+Yy =——
y 2
1
—x+y:§ /-2
3
2x+y:—5 +
-2X+2y =1
3
3y=1-—
y 2
2-3
3y =——
y 2
1 1
3y = —— —
5/
gL
6
2X+Yy =—— y——l
’ 6
2x—l_—i
6 2
2x=l—é
6 2
=122
6
2x:—§
6
4 1
2X = —— —
3 / 2
2
X=—-=
3
Trazeni izraz: X+2y =-—-—+2- L :_E_l:_iz_l
6 3 3 3
7

© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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M-6.

© M.IM.-SRAGA

Ako je loga+3logh=2 i loga—logh=1, onda je izraz a-b jednak

A. V10 C. 10410

B. 10

loga+3logh =2
loga—logh =1 / -3

loga+3logh =2
3loga—3logh =3

|+

4loga =5

/ 4

loga _3
4

D. 100

E. 100410

Po pravilu za antilogaritmiranje: log, B =C = B = A°

a=104

loga—logh=1 , loga= %
%—logb =1
%—1 = logh
logh = %
Po pravilu za antilogaritmiranje: log, B = C = B = A°
b= 10i

5 1 6

Paje: a-b=10%-10% =104

_ 107 = (103)5 —J10° = \10>-10' = 10410

log,b=c = b=a" (1)
log(a-b) =loga+logh (2)
a
logB: loga—1logh (3)
loga* = x-loga (4)
log¥a = loga" = %loga (3)
logx/— = loga‘E = %loga (54)

log,a=1 (6) log(a")=x (6A)
log,1=0 (7)
log,b = —! (8)

& log, a

log, b=-log,b (9)
a
log, b= logh ili log,b = log, b (10)
loga log a
log.. b= %loga b (11)
a*=" =b (12)
logx =logy (13)
X=Y
Logaritamske nejednadzbe
 logea>logb  (14) |
I 11
ako je C>1 akoje 0<C<1
tada je @ > b tadaje @< b
~ loga<logb  (15) |
I 11
ako je C>1 akoje 0<C<1
tadaje @< b tadaje a>b

1991./2004.
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M-7. Zbroj rjesenja jednadzbe

© M.IM.-SRAGA

52x+1

A -1

+
B. 0 C.é
2

1
10"

1
574 142 = 7.10" //-
1
2x gl X . A2
s 4nar
10 10*
(f)-5+4&JZ
10" 10"
25%.5 4%.2
+
100 10

S(EJ +2-(i] -7=0
10 10
5.@ +z.(%j 720

2 5

X X -1

5(§j +2.(§j _7—0

2 2
uvedemo: t = (éj

2

54+2t"-7=0

5¢+%—7=0 /ot

502+2-7-t=0
54 -71t+2=0

=7

—_

D.

7
2

LD (-7) 452 7:J49-40
b 2-5 10
_7£49 743
210 10
O (R o S
10 10 10 10
tz(éj
2
Y 5y .2
2 2 5
2 x_ 2 0 2 x_ 2 -1
2 2 2 2
Xx=0 X=-1
X =0 X, =—1
Zbroj rjeSenja je: X, +X, = 0+(-1)=—1
9

1991./2004.

4X+§ =7-10" iznosi:

N | W
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M-8. Zbroj 30 uzastopnih parnih prirodnih brojeva iznosi 1230. Najve¢i od njih je
B. 64

A. 62

C. 66

D. 68

E. 70

Ovdje se radi o Aritmetickom nizu, jer je d = 2 -razlika dvaju susjednih parnih brojeva...

Prvi parni broj ozna¢imo sa 2X - taj broj je paran bez obzira na X jer se mnozi sa dva ...

a, = 2X
a, =2X+2 — ,=4a +d
a, =2x+4 — a, =a +2-d
S, =1230,n=30,d=2
S, =D.[2-a1 +(n-1)-d]

2
1230=:§9~[2.2x-+(30—4)-2]

2

1230 = 15-(4x+29-2) -;g
82 =4x+58
8258 = 4x
4x=24 ] :4
X=06 a =2x=2-6

a =12

Trazeni najve¢i broj je: a,, = a, +29-d
a, =12+29.2=12+58

}d =a,—-a =2X+2-2x=2

© M.IM.-SRAGA

1991./2004.

a,, =70 — Rjesenje pod: E
Op¢i ¢lan Diferencija Zbroj prvih n ¢lanova Interpolacija
Aritmeticki niz n
a, =a,+(n-1)-d S, =—(a+a
_ata " ! ( ) d=a,-a =a-a | ™ 2(1 n) 5_b—a
2T 2 podmatd gy o g n Cor+l
q no Sl S, =—[2-a+(n-1)-d]
— an—l + an+1 2
a, = Ll
2
Op¢i ¢lan Kvocijent Zbroj prvih n ¢lanova Interpolacija
n
Geometrijski niz g=2_3% s —a. 91
2 n-1 a &, " q-1 -
& =8 a,=2a-q a ="z
2 _ & a,-q-a a
a =a ,-a q= Sn =
n n-1 " “n+l an—l q -1
10
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M-9. Prilikom rjeSavanja jednog zadatka iz matematike, 12% ucenika nije rijeSilo
zadatak, 32% ucenika je djelomicno rijeSilo zadatak, a ostatak od 14 ucenika
je zadatak to¢no rijeSilo. Koliko je ucenika bilo u razredu?

A. 21 B. 22 C. 23 D. 24 E. 25

12% —nije rijeSilo zadatak
32% —je rjesilo dio

14 — ucenika je rijeSilo zadatak

Postotak ucenika koji je rijeSio zadatak je:
100% —(12% +32%) =100% — 44% = 56%

Sada znamo da je 14 uenika =56% od ukupnog broja u¢enika u razredu.

PiSemo: 56% od x =14 ucenika, X = ukupan broj ucenika
ili 56%-x =14
56 14 100
100 56
_14.100
56
X =25 — Rjedenje pod: E

WWW.mim-sraga.com

11
© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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M-10. Povrsina trokuta, kojemu je duljina jedne stranice 4, a kutovi uz tu stranicu
45° 1 60°, jednaka je

A 4(3-43) E 6(v6-2) cC 2(v5-1) D.8(v3-1) E 9(v2-1)

a=4

B =45°

y = 60°

P=? pB =45 y =60°
a=180"—(f+y) Vij y

o =180° —(45° +60°) 4

a =180° —105°

a =175

a’-sin f-siny

P= o sin(a + f8) = sina-cos f + cosa -sin 8
2 . o . o
P= 4 sin ,45753111 60 - sin75° = Sin(30o +45°) = po gornjoj formuli
Sin
= sin30° -cos45° + cos30° -sin45° =
BB
2 2 2 2 .
V2
= (V3+1)
16-—2-—3
b 22 2
27rfﬁ+g
44243
o _ 423 ~ 1 ~ 2423 ~ 8.3
& () B (B
2 2
2
p_ 843 3-1 _ 843 -8\3 Adicijske formule
\/§+1 \/§—1 \/52_12 sin(a + B) = sina-cos B+ cosa-sin B
sm(a ﬂ) sina-cos f—cosa-sin
P 83—8\/§ _ 8(3_\/5) Cos(a+ﬂ)=cosa cos f—sina-sin
- 3-1 - 2 cos(a— ) = cosa-cos f +sina-sin 8
; 2,4.(3_\/5) tg(a+p)= 1tgf;;tfgﬁﬂ
= _ tga—tgp
2 tg(a_ﬁ)71+tgoe tg f
P = 4-(3—\/5) — Rjesenje pod: A ctg(a+p) = %
_ctga-ctg f+1
ctg(a—ﬂ)— ctg f—ctga

12
© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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M-11. Pravokutnik ABCD ¢ije stranice imaju duljine 6 i 8, podijeljen je dijagonalom na

trokute AABC i ACDA. Udaljenost izmedu sredista kruznica upisanih u te trokute iznosi:

A. % B. 2.5 C. % D. 32 E. %

Nacrtajmo sliku:

Treba uociti pravokutan trokut S ES,

D 8 C - &ija je hipotenuza jednaka d (S,,S,)
p d .
P 1. Izracunamo povrsinu trokuta ABC
S, .
Yo,
6 P=4.6
E\ Sz P = 24
| p 2. d =846 g-arbxd
| 2
\
Al 0 | 8—2p L d*> =100 s:w
d=10 s=12
3. Povrsina trokuta jednaka je i:
Sl P= pP-S uvrstimo sve poznato:
d(sl,sz) 24 = p-12
P 12-p =24
=2
E §=2p S, P
4. d(Sl,Sz)2 =p’ +(8—2,0)2
d(S,,S,) =2*+(8-2-2)
d(s,,S,) =4+4°
d(S,,S,) =4+16
d(s,,S,)" =20
d(s,.S,) =20
d(S,.S,)" =445
d(S,,S,) =25

13
© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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M-12. Volumen uspravne Cetverostrane piramide kojoj je baza kvadrat stranice duljine a, a bocne

strane nagnute pod kutem od 45° u odnosu na bazu iznosi:

2 2
A. a? B. af C. % D. a'2 E &

Nacrtajmo skicu te piramide, pa izdvojimo pravokutni trokut ESV ...
Kut $to ga zatvara bocna stranica piramide s bazom je ustvari

kut koji zatvara visina bo¢ne stranice (V1 ) s bazom...

\Y%
Vl
\' >
D
A — ¢
45
S\3 E
A a B
Izdvojimo pravokutan trokut ESV
kateta nasuprot kuta
tg<X =
kateta uz kut
\'
tg45” = —
¢ T
2
v
=1
a
2
2-v
1 = — -a
-/
3 b
a’-v v=2
V= 3 2
a2.2
vV=—2
3
a3
_2
'3
1
3
v=2
6

14
© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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M-13. Volumen kugle upisane u stozac polumjera baze r = 3 1 visine V = 4 iznosi:

A. 4rx

B. #7[

Nacrtajmo skicu:

© M.IM.-SRAGA

s’ =r>+Vv?

s? =3"+4°

s>=9+16

s’ =25

S =
1991./2004.

C.

5

—7
2

Treba uoditi slicne trokute BDV 1 SEV

D. 2\/§7r E. %7:

\J

15

r B E P

Kako su trokuti BDV 1 SEV sli¢ni

stranice im se odnose:
si(v—p)=rip
5:(4-p)=3:p

5 3
5-p:3-(4—p)
Sp=12-3p

Volumen kugle je:

w

N[O WA WA WA WA
Q
3

<
Il

VR
N | W
N—

w
3

<

Il
W

5

<

Il
E

N

N
\®)

<
I
3

(v-p)

S
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M-14. Toranj visok 20 m vidi se pod kutem od 30°, iz to¢ke koja leZi u ravnini podnozja

tornja. Dvostruko visi toranj vidio bi se iz iste tocke pod kutem od

A. 48°3" B. 46°8' C. 49°6' D. 50°4' E. 51°2'

Nacrtajmo skicu:

1. Sa X oznacimo udaljenost tocke T od tornja...

20 20
30°  tg30°
X T 20
(20 1 _ 60 _60 V3 _60v3
V33 3 BB 3
3 3
X = 204/3
20
40
20
307 Q
X T X T

Nacrtamo sada dvostruko vi$i toranj i sa ¢ oznacimo trazeni kut...

_ kateta nasuprot kuta

top =
¢ kateta uz kut
40
tgp =—
X
40 40 40

t = = =
=7 2043 201,732 34,641
tgp =1,1547 / tg”!

@ = 49°06'24"
@ = 49°6'

16
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M-15. U trapezu su poznate duljine osnovica a = 6 cm i C =4 cm, te duljine krakova

b=3cmid =4 cm. Duljina krace dijagonale trapeza iznosi:

A. \/ﬁ cm B. x/i cm C. 2«/5 cm D. x/E cm E. 3\/5

Nacrtajmo skicu:

1. Translatiramo stranicu d u vrh C -pa dobijemo trokut EBC iz kojeg izraCunamo « i

Prema kosinusovom teoremu:

b? =d*+(a-c)’ -2-d-(a-c)-cosa
3* =4>+2°-2-4-2.cosax

9-16—-4 =—-16-cosa

~16cosa = —11 / «(-16)

cosa = 0,6875 / cos™

a =46°34'03"

2.
b d .
sina sin / sin g
b-sin S _ / sina

3. Pravilo kaze:
Nasuprot manjem kutu u trokutu nalazi

sinc . b se manja stranica.
sin g = 9-SIna Mi imamo dva trokuta ABD i ABC koji nas
b zanimaju tj. zanimaju nas njihove str. eif
in = 4-sin46°34'03" kako smo izracunali da je a < f3
S = 3 tadajeie< f (prema gornjem pravilu )
., 4-0,726185
sinf = 3 e’ =d*+a’-2-d-a-cosa
sin # = 0,968246  / sin™ e’ =4+ 6> —2-4-6-cos46°34'2"
B =1753121" e’ =16+36-48-0,687503
e’ =52-33,000146

D =19 |/
d e e=+19
Za provjeru mozete izracunati:
A a B f?=a’+b*>-2-a-b-cos
17
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M-16. Kut pri vrhu karakteristi¢nog presjeka kosog kruznog stosca iznosi 60°, duljina

najdulje izvodnice iznosi 30, a najkrace 14. Volumen stoSca iznosi:

A. 6767

Nacrtajmo

B. 105

skicu:

3.z

C. 45537

D. 3153-7  E. 52527

3. ¢ +p=180°

@ =180"—¢,

1. Primjenimo kosinusov teorem i odredimo r:

(2r)2 =5’ +s,” —2-5,-S,-c0s60°

(2r)" =30% +14°

(2r)" =900+196-420

(2ry =676 |/ N

2r =26

r=13

1

~2.30-14-—
2

2. JoS§ jednom kosinusovim teoremom odredimo ¢, :

@ =180°—92°12'15"
@ =87°47'45"

© M.IM.-SRAGA

s’ =(2r)" +s,” —2-(2r)-s, -cos g,
30° = 26% +14° —2.26-14-cos @,
900 =676+196—-"728-cos ¢,

900-676—-196—-728-cos ¢,

28 =-728-cos g,

728-cosp, =—28

cosp, =—0,0384615 /
o =92712'15"
4. sing -V / S,
SZ
V=S5,-sing
v =14-sin87°47'45"
v =14-0,99926
v =13,98964
18

1991./2004.

/ 728

cos™

5.v =2V
3
V = r*.z-v
3
V= 13%-7-13,98964

3
V =788,083-7 = 455.\/3 -7
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o 2sin’ X +1 . o
M-17. Zbroj rjeSenja jednadzbe L =3 uintervalu (0, 27) iznosi:
sin X
4
Az B. % C. z D. % E. 2
2 6 2 3
2sin” X +1 _ o o
— =3 — Uvjet: nazivnik mora biti razli¢it od nule, dakle:

sin X
sinX# 0

sin X = sinkz

X =K
2sin® X +1
— =3 -sin X

sin X /
2sin® X +1 = 3sin X
2sin’ X=3sinXx+1=0
Uvedemo: sinX =t
L ()3 421 360-8 341
b2 2-2 4 4
NETTO L3121
4 4 4 2
1
t =1 t, :E
Vratimo: t = sin X
. . 1
sinX =1 sin X = —
sinX = sin(%+2k7r} sin X = sin(%+ 2k7rj sin X = sin(%{—i— 2k7z]
X, =Ly okx x2:£+2k7z x3:5—ﬂ+2k7z
2 6

Zadano je:

Xe ( 0, 272') , takve X-ove dobijemo jedinozak = 0, zak = 1,2,... X —ovi su izvan (O ,27[)
Zak =0
T

T
XIZE Xzzg )(3:_

6

C e 7 m St 3r+n+57 9w 3w
ZbrojrjeSenjaje: X +X +X; =—F+—F—=—""-—"—"=—=—
2 6 6 6 6 6

19
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M-18. Za koju vrijednost broja k > 1 povrsina trokuta $to ga omeduju pravciy = X, y=kx i y =6 iznosi 3 ?

Ak=2 Bk=2  ck=2 pk=% Ek=I

2 3 4 5 6
Nacrtajmo skicu: y y=kx y=x

C
B V¢
A X

Odredimo tocke u kojima se sjeku pravci
y=X i y=kx y=x i y=6 y=kx i y=6
supstitucijom y = X 6 =X 6 = kx
dobijemo: X=6 kx=6 / :k
x = kx B=(.6,6) ng
X—kx=0 k
x-(1-k) =0/ :(1-k) C:(E,éj
Xx=0 k

y=X

y=0
A=(0,0)
A=(0,0) B=(.6.6) C:[E,sj

6

=0,y =0 X, =6,Y,=6 X3:I’y3:6

Zadana je povrsina trokuta kojeg zatvaraju ta tri pravca: P =3
Formula kaze:
Povrsina trokuta zadanog sa tri tocke

1 .
P= 3 | X (Y, =¥5)+% (Vs = ¥)+ X (v, —y2)| uvrstimo sve poznato:

3= l~‘0~(6—6)+6~(6—0)+%(0—6)‘ / 2

2
6
6= 0+6-6+E-(—6)‘
6:‘36—E
k
e EN
6=36-9 6:_(36_§j
k k
30 _ 366 6=—36+2
k k
36 36
2230 / «k 6+36="-
k / k
36
36 =30k / :30 92=2" /K
36 _ ¢ 42k = 36
30
k=0 _36
30 42
k=2 K =2
5 7

Kako je zadanok >1 tok, = g otpada, jedino rjeSenje je k = g

20
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M-19. Na kruznicu (x+1)" +

(y—1)" =2 povucene su tangente u totkama u kojima kruznice

sijeku os X. Kut medu tangentama iznosi:

A. 80° B. 85°

1. Odredimo to¢ke u kojima kruznica sje¢e X —os

Sve tocke na X —osi imaju y —koordinatu nulta tj. y =0

(x+1)" +(y-1) =2

(x+1)" +(0-1)" =2

(x+1) +1=2

(x+1) =2-1

x+1)" =1 /\/_

X+1==1

< E

X+1=1 X+1=-1
X=1-1 X=-1-1
x=0 X=-

y=0
A=(0,0) B=(-2,0)

2. Sada u tim to¢kama odredimo jednadzbe tangenti na kruznicu:

(x+1) +(y-1) =2
\2 \2 \2
p=-1 q=1 r’=2

JednadZba tangente u tocki T( X, Y, )

(% =p)(x=p)+(y,—a)(y-a)=

A=(0,0)

X=0 vy =0
(% =p)(x=p)+(v,-a)(y-q) =
(0-(=1))-(x=(=1))+(0-1)(y-1)=2

L(x+1)+(-1)-(y-1)=2

X+1-y+1=2
X—-y=2-1-1
X-y=0
y=-x /()
y =X

k =1

3. Kut tih tangenti odredimo preko formule:

o | KK -1-1 | _|-2
BT | T ()
tgp=0 = @=90

© M.IM.-SRAGA 1991./2004.

0

C. 90° D. 95° E. 100°
y=0
y
y=-x-2 y=xX
S
r
B A X
Q
B=(-2,0)
Xx==-2 Yy =0
(X =p)-(x=p)+(v—a)(y-q)=r"
(=2=(=1)(x=(-1))+(0-1)-(y-1) =2
(=2+1)-(x+1)+(-1)-(y-1)=2
—l-(x+1)-y+1=2
—X—-1-y+1=2
—y=X+2 / (-1)
y=-x-2
J
k, =1
_ poet
21


http://www.mim-sraga.com/poduka.htm

Tehnicki-fakulteti 2000./2001.

M-20. Koordinate vrhova trokuta su A(l,—Z), B(6,3), C(—I,S). Udaljenost teziSta trokuta

od stranice AB iznosi:

A. 242 B. 2 C. 62 D. 2 E. 5

A=(1,-2) , B=(6,3) , C=(-1,8)
Xl yl X2 y2 X3 y3

1. Odredimo koordinate tezista:

:X1+X2+X3 y :y1+y2+y3
T 3 T 3
L _1+6-1_6 y _—2+3+8 9
T 3 3 T 3 3
Xp =2 yr =3
T=(2,3)

2.0dredimo jednadzbu pravca AB

A:(l,—2) B:(6,3)
XY X Y,
Y=Y = ij:))(/ll '(X_Xl)

5
y+2:g(x—0
y+2=x-1
—X+y+2+1=0
~X+y+3=0 / (-1)
X-=y=-3=0
2R
A=1,B=-1,C=-3 ,T=(2,3)=x =2,y =3

3.Udaljenost teziSta trokuta od str. AB je:

d_|Am+B%+C|
JAr 4 B?
1-:24+(=1)-3-3
12533
12 +(-1)
12-3-3| |-4|
d: =
1+1 J2
o442 42 42
2 22 22 2
d=2v2

22
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M-21. Pravac t, tangira lijevu, a njemu paralelni pravac t, desnu granu hiperbole x> — y* =1.

Ako ti pravci sijeku os X pod kutom od 60°, onda je njihova medusobna udaljenost
jednaka

A.% B. V2 C.2 D. 3 E. 3

1. Nacrtajmo sliku:

V"

2.Pravci s x-osi zatvaraju kut od 60° = «a = 60° kako znamo da je: k=tga
k = tg60°
K — je koeficjent smjera tangente (pravca) k= \/g
X -y =1
ﬁ_y_Z L Odredimo a’i b*
1 1
a’=1, b’=1
3.Uvjet dodira pravca i hiperbole: 4.Trazene tangente imaju jednadzbe:
a’k? —p* =1? t.. y=kx+l t,... y=kx+l,
13 1= y =~3-x++2 y =3 x+2
3-1=1 V3x-y+42=0 Box-y+d2=0
Po2 Lol )
l—+02 A=3,B=-1,C =2 C,=2

5.Udaljenost paralelnih pravaca je:
d= |C2 _C1|
VA’ + B’
-1 |2 2 o
d= = =222 = d=2
[Fy B

© M.IM.-SRAGA 1991./2004.
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M-22. Koordinate to¢aka jednako udaljenih od sredista kruznica X* +y*> —2x+2y =0 i

x> +y* +2x -2y = 0 zadovoljavaju jednadZbu:

A x-y=1 B. x-y=0

C. x+y=1

D. x+y=0 E.y—x=1

1. Odredimo koordinate sredista tih kruznica nadopunjavanjem na potpuni kvadrat:

X*+y —2x+2y =0
X2 =2X+1-1+y> +2x+1-1=0
(x=1) =1+(y+1)" =1=0
(x=1) +(y+1)" =2

J J
-1 -q=1
1

-p
p

s, =(1,-1)
XI yl

2.Nacrtajmo sliku:

Sy
X
’s,
4.0dredim poloviste duzine E
P=(0,0)
y _YtY :—1+1:O
P 2 2
_y 1-(-1
X, =X -1-1 2
—
SISZ
1
kp :—_—1:1
5 P=(0,o) , k=1
p..y-Yy, =k, (x=x)
y—-0=1:(x-0)
y=X

24
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X*+y +2Xx-2y=0

X2+ 2X+1-1+y* —2y+1-1=0
(x+1) =1+(y-1) -1=0
(x+1) +(y-1)" =2

\ \
-p=1 -q=-1
p=-1 q=
S, =(-1,1)

XZ y2

Trazimo tocke koje su jednako udaljene
od sredista ovih kruZznica...

Poloviste duzine ﬁ je sigurno
jednako udaljeno od obadva sredista,

a 1 sve tocke koje se nalaze na pravcu
koji je okomit na pravac kroz S, iS,

1 koji prolazi kroz poloviste duzine E

\

y=X

6.Jednadzba trazenog pravca je
y=X
-X+y=0 / -(-1)
X-y=0
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M-23. Pod kojim se kutom iz tocke T (5,4) vidi kruznica x> + y* + 6x -8y = 0?
A. 77°22' B. 80° C. 60° D. 75° E. 82°38'

1. Odredimo koordinate srediSta i polumjer kruznice...nadopunjavanjem na potpuni kvadrat...

X* +y* +6x-8y =0 y
X>+6X+9-9+y -8y +16-16=0
(x+3) =9+(y-4) -16=0
(x+3) +(y-4) =25
\’ \A N
-p=3 -gq=-4 r*=25 r
p=-3 q=4 r=5

S =(-3.4)

2. Zadana je to¢ka T iz koje se gleda kruznica, kordinate te tocke moraju zadovoljavati
jednadZbu tangente: T=(5,4)
y = kx+1 v N
4=k5+1 <« X=5
4-5k =1
| =4-5k

3. Uvjet dodira pravca i kruznice glasi:

(~k-p+q-1)° @+k) p=-3 qgq=4 r=5 |=4-5k
(—k 4-(4- 5k)) =5 (1+K?)

(3k+4 4+5k) =25-(1+k*)

(8k)" =25+ 25k’

64k> —25k* = 25

9k> =25 [/ :39

k2=§—; S = kzi% :kl=—%k2=%

4. Imamo koeficjente smjera obadvije tangente pa sada samo izracunamo kut koji zatvaraju

te dvije tangente- to je trazeni kut...

tg(p:‘ﬂ
1+k -k,
5_(_5j s 5| |0 | | 10 | |10
o| ) | | | | 5| | 9 :@Z‘wo
BEERNCN iy g <
39 ) J39 397 39 39 39

390
tgp = ——_ = 4,4607128 to!
SAAREYNET /e
@ ="T77°21'52"=177°22'

25
© M.IM.-SRAGA 1991./2004.



Tehnicki-fakulteti 2000./2001.

M-24. SkupA={(x,y) € R* : X’ +4y’ —2x—-16y+17 =0} je
A. elipsa B. hiperbola C. par pravaca D. parabola E. toCka

x> +4y* —2x—-16y+17=0
X* =2X+4y* —16y+17=0
X’ —2x+1—1+4-(y2 —4y)+17 =0

—l+4-(y —4y+4-4)+17=0

(v
? 1+4-[(y—2)2—4}+17 -0
(y-2) -16+17=0
2 +17-1-16 =0

)
)2

< < +
|

I to je to... ili tako to izgleda... prijemni ispiti na Teh-fakultete su uvijek na isti kalup... ali najtezi dakle trazi se sve
Ako vam treba jo$ zadataka javite nam se — mim-sraga@zg.htnet.hr ili ih potrazite na www.mim-sraga.com

Svi ovi zadatci su sastavni dio nase zbirke zadataka

pod rednim brojem 440. na http://www.mim-sraga.com/teh-fax-cijenik.htm

postoji dvije varijante te zbirke duza sa kompletno rijeSeni svim zadatcima od 1992.g. pa do 2005.
I kraca varijanta sa kompletno rijeseni svim zadatcima od 2000.g. pa do 2005.

Cijena tih zbirki je kao cijena 2ili 4 sata instrukcija ...

Pod rednim brojem 1201. Metodicka zbirka potpuno rijeSenih zadataka Matematika za prijemne
ispite ...

sa slijedecih fakulteta:

Arhitektura, Kemija, FSB, Farmacija, Tehnologija,

FOI, RNG, PMF, Ekonomija, Promet i Gradevina

Moj savjet: rijeSite Sto je viSe moguce zadataka i lakSe Ce te poloziti prijemni ispit....

D3
Y &
U {7 T
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© M.IM.-SRAGA 1991./2004.


http://www.mim-sraga.com/poduka.htm
http://www.mim-sraga.com/PDF/Mat-1-2006-realni-brojevi--web-1.pdf
mailto:mim-sraga@zg.htnet.hr
http://www.mim-sraga.com/
http://www.mim-sraga.com/teh-fax-cijenik.htm
http://www.mim-sraga.com/zbirka-topic-prijemni.htm
http://www.mim-sraga.com/zbirka-topic-prijemni.htm

	POTPUNO    RIJEŠENI     ZADACI
	PRIRUČNIK ZA SAMOSTALNU PRIPREMU
	NA



